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   ตอนที่  5  วงรี  
 สมการวงรี    

กรณทีี ่1  สมการหลกั คือ    1        2b
2)  k  y (         2a

2) h x   ( =−+−  
 
 
 
 
 
 
 
 

 @   แกนเอกขนานแกน x  แกนโทขนานแกน y 
  @   จุดศูนยก์ลาง  =  (h , k) 

 @   จุดยอด  A   =   (h + a  ,  k)    และ  A/  =  (h – a  ,  k) 
  @   จุดโฟกสั F =   (h + c  ,  k )    และ   F/  =  (h – c  ,  k) 

 @   ความยาวของแกนเอก  =  2a 
  @   ความยาวของแกนโท   =  2b 

 @   ผลบวกคงตวั  =  2a 
 

63.  จงวาดรูปคร่าวๆ  ของวงรีท่ีสมการเป็น    1        2b
2)  k  y (         2a

2) h x   ( =−+−  
 
 
 

 
 
 
 
 
 

แกนเอก

แกนโท

C=( h , k ) * * 
F/=( h–c , k ) F=( h+c , k ) A=( h+a , k ) A/=( h–a , k ) 
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Chapter Analytic geometry : เรขาคณิตวิเคราะห์
===================================================





ระยะทางระหว่างจุดสองจุด


	 สรุปได้ว่า  ระยะทางระหว่างจุดสองจุด(d) หาได้จาก


	 	 	 


ตัวอย่าง  กำหนดพิกัดจุด   และ  จงหา 


ตัวอย่าง  กำหนดพิกัดจุด    และ     จงหา 


▶ ความรู้เบื้องต้นเกี่ยวกับเรขาคณิตวิเคราะห์

1 .

★ ⋙ ⋙ d = (x1 − x2)2 + (y1 − y2)2

P(1, − 2) Q(−5,4) PQ = ?

A(0,0) B(−1, − 2) AB = ?
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จุดกึ่งกลางระหว่างจุดสองจุด


ตัวอย่าง   กำหนดจุดกึ่งกลาของจุดต่อไปนี้


	 


	 


	 )


ตัวอย่าง  ถ้า     เป็นจุดกึ่งกลางระหว่างจุด      และ   จงหา   มีค่าเป็น





2 .

1. P(0,0) และ Q(2,2)

2. A(0, − 1) และ B(2, − 2)

3. A(−1, − 3) และ B(2, − 2)

C(2,3) A(−2,0) B(x, y) B(x, y)

จงคิดก่อนที่ท่านจะพูด (แต่จงอย่าพูดทุกคำที่คิด)
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เรขาคณิตวิเคราะห์และภาคตัดกรวย อ.ภานุวัฒน์ เกียรตินฤมล 

 

2 จงคดิก่อนท่ีทา่นจะพดู (แตจ่งอยา่พดูทกุค าที่คดิ)     https://krujongpanuwat.wordpress.com/   
 

2. จุดกึง่กลางระหว่างจุดสองจุด  
 

จุดก่ึงกลำง = 





 

2
,

2
2121 yyxx  

 
 
ตัวอย่าง  ก ำหนดจุดก่ึงกลำงของจุดต่อไปน้ี  

1. P(0,0) และ Q(2,2)  

..........................................................................................................................................................................

.......................................................................................................................................................................... 

2. A(-1,-3) และ Q(-2,0)  
..........................................................................................................................................................................
.......................................................................................................................................................................... 

3. A(-1,-3) และ Q(1,1)  
..........................................................................................................................................................................
.......................................................................................................................................................................... 

ตัวอย่าง  ถำ้ C(2,3) เป็นจุดก่ึงกลำงระหวำ่งจุด A(-2,0) และ B(x,y) จงหำ B(x,y) 

..........................................................................................................................................................................

..........................................................................................................................................................................

..........................................................................................................................................................................

.......................................................................................................................................................................... 



:    ณิร์ 

“ครูป้   

กลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ โรงเรียนสุรนารีวิทยา 

สำหรับนักเรียน-โรงเรียนสุรนารีวิทยา


หน้าที่|:|| 
6
มัธยมศึกษาปีที่ 4 :| ตะลุยโจทย์

 

เรียบเรียงโดย...ครูธนาทิตย์(ครูป้อม)











⋖ แบบฝึกทักษะที่ 2 ⋗

1 .

2 .

3 .
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จุด : ซึ่งแบ่งเส้นตรงออกเป็นอัตราส่วนต่างๆ Mid-point formula


กรณีที่ จุด 2 จุด   และ  ใดๆ ถูกแบ่งออกเป็น 2 ส่วน ไม่เท่ากัน 


	 โดยมีจุด  A เป็นจุดบนส่วนของเส้นตรง    ซึ่งเป็นจุดแบ่ง(ภายใน)  ทำให้    ออกเป็นส่วนของ

เส้นตรงเป็นอัตราส่วน      


	 โดยมีจุด  B  เป็นจุดบนส่วนของเส้นตรง    ซึ่งเป็นจุดแบ่ง(ภายนอก)  ทำให้    ออกเป็นส่วน

ของเส้นตรงเป็นอัตราส่วน      


อธิบายได้ (ดังรูป)





ตัวอย่าง  


3 .

P(x1, y1) Q(x2, y2)

PQ PQ

PA : AQ = m1 : m2 แล้ว จะได้ A = ( m1x2 + m2x1

m1 + m2
,

m1y2 + m2y1

m1 + m2 )
PQ PQ

PB : QB = m1 : m2 แล้ว จะได้ B = ( m1x2 − m2x1

m1 − m2
,

m1y2 − m2y1

m1 − m2 )
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        Pre- MWIT/TriUDOM/SCiUS/DPST 
Junior Section Series Vol.II

ตะ#ยโจท( MA-SG002  !ด#จฉ&ยภาพทางค.ตศาสต2(MTPC II) 
!ดเรขาค(ต II  

@Straight Lines@
Distance between two points
ระยะทางระห(าง)ด 2 !ด  �  และ � ใดๆ  จะหาไ&จาก

�   ห"อ

       �   เ"อ  �  และ
   �

Mid-point formula
เ"อ  M  เ"น$ด&งกลางระห.าง$ด 2 !ด  �  และ � ใดๆ  จะหาไ&จาก

�   

กร#$ !ด 2 !ด �  และ � ใดๆ  !กแ$งออกเ(น 2 !วน ไ"เ$า&น  โดย
!"ด A  เ"น$ดบน'วนของเ,นตรง �    !งเ$น&ดแ)ง(ภายใน) !ใ#  �  ออกเ$น&วนของเ*น

ตรงเ%น'ตรา)วน  �

�

!"ด B เ"น$ดบน'วนของเ,นตรง �    !งเ$น&ดแ)ง(ภายนอก) !ใ#  �  ออกเ$น&วนของเ*น
ตรงเ%น'ตรา)วน  �

�

อ"บาย&ง(ป

P x1, y1( ) Q x2, y2( )
PQ = x1 − x2( )2 + y1 − y2( )2

= Δx( )2 + Δy( )2 Δx = x1 − x2 = x2 − x1
Δy = y1 − y2 = y2 − y1

P x1, y1( ) Q x2, y2( )
M = x1 + x2

2
, y1 + y2

2
⎛
⎝⎜

⎞
⎠⎟

P x1, y1( ) Q x2, y2( )
PQ PQ

PA :AQ = m1 :m2

A = m1x2 +m2x1
m1 +m2

,m1y2 +m2y1
m1 +m2

⎛
⎝⎜

⎞
⎠⎟

PQ PQ
PB :QB = m1 :m2

B = m1x2 −m2x1
m1 −m2

,m1y2 −m2y1
m1 −m2

⎛
⎝⎜

⎞
⎠⎟
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แบ่งจุดภายนอก
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การหาพื้นที่รูปหลายเหลี่ยม โดยสมบัติ Collinear points 

ตัวอย่าง


ตัวอย่าง


4 .
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ตัวอย่าง
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        Pre- MWIT/TriUDOM/SCiUS/DPST 
Junior Section Series Vol.II

Problem G2-104. !า �  เ"น$ดบนเ'นตรงเ'นเ+ยว.นแ0ว !า
ของ  �

Problem G2-105. !า �  เ"น$ดยอดของ*ปสามเห0ยม แ"ว 

�

Problem G2-106. !า �  เ"น$ดยอดของ*ป
!เห$ยม แ"ว �

ความ%เ'ยว)บ+ด-างใน1ปสามเห5ยมใดๆ

A a,b( ) , B −1,2( ) ,C 2,3( )
3b − a = ?

A −1,2( ) , B 4,−5( ) ,C 2,3( )
ABC[ ] = ?

A −1,0( ) , B 1,−1( ) ,C 2,3( ) , D −2,4( )
ABCD[ ] = ?

Page �  of �3 19 ——>เ"นทางสายกาแฟ
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	 เส้น : ความชันของเส้นตรง [ Slope ; m ] 

ตัวอย่าง
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เรขาคณิตวิเคราะĀ์และภาคตัดกรวย อ.ภานุวัฒน์ เกียรตินฤมล 

 

3 จงคดิก่อนท่ีทา่นจะพดู (แตจ่งอยา่พดูทกุค าที่คดิ)     https://krujongpanuwat.wordpress.com/   
 

 
3. ความชัน (slope; m) ของเÿ้นตรง  

 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

ตัวอย่าง  จงหำควำมชนัท่ีลำกผำ่นจุดในแต่ละขอ้ต่อไปน้ี 
1.  A(2,3) และ Q(-4,3)  
……………………………………………………... 
……………………………………………………... 
……………………………………………………... 
……………………………………………………... 
……………………………………………………... 
……………………………………………………... 
……………………………………………………... 
2.  A(3,2) และ Q(3,-4) 
……………………………………………………... 
……………………………………………………... 
……………………………………………………... 
……………………………………………………... 
……………………………………………………... 
……………………………………………………... 

3.  A(2,3) และ Q(6,5)  
……………………………………………………... 
……………………………………………………... 
……………………………………………………... 
……………………………………………………... 
……………………………………………………... 
……………………………………………………... 
……………………………………………………... 
4.  A(3,2) และ Q(-3,6) 
……………………………………………………... 
……………………………………………………... 
……………………………………………………... 
……………………………………………………... 
……………………………………………………... 
……………………………………………………... 
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ตัวอย่าง  จงหาความชันที่ลากผ่านจุดในแต่ละข้อต่อไปนี้


	 


	 


	 


	 


	 


	 


 

เรียบเรียงโดย...ครูธนาทิตย์(ครูป้อม)








1. P(0,0) และ Q(2,2)

2. A(0, − 1) และ B(2, − 2)

3. A(−1, − 3) และ B(2, − 2)

4. A(2,3) และ B(−4,3)

5. A(2,3) และ B(6,5)

6. A(3,2) และ B(−3,6)

⋖ แบบฝึกทักษะที่ 2 ⋗
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	 เส้น : เส้นขนาน และเส้นตั้งฉาก


เส้นขนาน


เส้นตั้งฉาก
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^ dA a sv Ea a^
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qdw',et
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เส้นตรงตัดกัน


 

เรียบเรียงโดย...ครูธนาทิตย์(ครูป้อม)
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	 เส้น : ความสัมพันธ์ที่มีกราฟเป็น สมการเส้นตรง


	 	 ความสัมพันธ์ที่มีกราฟเป็นเส้นตรง คือความสัมพันธ์ที่เมื่อนำไปเขียนกราฟ แล้วจะได้กราฟเป็น

รูปเส้นตรง  ซึ่งความสัมพันธ์ที่มีกราฟเป็นเส้นตรงที่ร่าสนใจในระดับี้มี 5 รูปแบบ ได้แก่




รูปแบบที่ 1  :  ความสัมพันธ์ที่มีกราฟเป็นเส้นตรง     เมื่อ  a  แทน จำนวนจริงใดๆ


	 สมบัติที่สำคัญของ สมการเส้นตรงนี้คือ


	 	 1)  เส้นตรงนี้จะขนานกับแกน 


	 	 2)  เส้นตรงนี้จะขนานกับแกน   ณ.จุดที่  





รูปแบบที่ 2  :  ความสัมพันธ์ที่มีกราฟเป็นเส้นตรง     เมื่อ  b  แทน จำนวนจริงใดๆ


	 สมบัติที่สำคัญของ สมการเส้นตรงนี้คือ


	 	 1)  เส้นตรงนี้จะขนานกับแกน 


	 	 2)  เส้นตรงนี้จะขนานกับแกน   ณ.จุดที่  





รูปแบบที่ 3  :  ความสัมพันธ์ที่มีกราฟเป็นเส้นตรง  


เมื่อทราบ 	   คือความชันของเส้นตรง


	 	   คือจุดที่เส้นตรงนั้นผ่าน


รูปแบบที่ 4  :  ความสัมพันธ์ที่มีกราฟเป็นเส้นตรง  


เมื่อทราบ 	   คือความชันของเส้นตรง


	 	   คือระยะตัดแกน 


   


รูปแบบที่ 5  :  ความสัมพันธ์ที่มีกราฟเป็นเส้นตรง  


เมื่อทราบ 	   คือความชันของเส้นตรง ซึ่ง Slope[m] หาได้จาก


	 	 


 


การหาสมการเส้นตรง จะต้องทราบ ความชัน ซึ่งหาได้จาก ในเรื่องของความชัน Slope[m]


8 .

x = a

Y
X x = a

y = b

X
Y y = b

y − y1 = m(x − x1)

m

(x1, y1)

y = mx + C
m

C Y

Ax + By + C = 0
m

Slope; m = −
A
B
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ทบทวนระยะสั้น ซึ่งผู้ทดสอบควรทำได้อย่างน้อย  30 จาก 34 ข้อ (ภายในเวลา 60 นาที)


==================================================================


 ระยะทางระหว่างจุด  


 ระยะทางระหว่างจุด  


 ระยะทางระหว่างจุด  


 จงหาความยาวของภาพฉาย(projection) ของส่วนของเส้นตรงที่เชื่อมระหว่างจุด  

  คือ?


Test-GeoI-01 | | (x1, y) และ (x2, y) คือ?

Test-GeoI-02 | | (x, y1) และ (x, y2) คือ?

Test-GeoI-03 | | (x1, y1) และ (x2, y2) คือ?

Test-GeoI-04 | |

(1,2) กับ (4,7) บนแกน X และ แกน Y ตามลำดับ



“ไม่จำเป็นต้องเดิน เร็ว เหมือนใครๆ เพียงแต่เรา เดินทุกๆวัน อย่างมั่นคง”.     @เส้นทางสายกาแฟ ||:|| เตรียมความพร้อมสอบ



:    ณิร์ 

“ครูป้   

กลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ โรงเรียนสุรนารีวิทยา 

สำหรับนักเรียน-โรงเรียนสุรนารีวิทยา


หน้าที่|:|| 
25
มัธยมศึกษาปีที่ 4 :| ตะลุยโจทย์

ความชันของเส้นตรงที่ผ่านจุด  


สมการของเส้นตรงที่ผ่านจุด  


 จงหาระยะทางระหว่างจุด  


 จงหาระยะทางระหว่างจุด  


 จงหาสมการเส้นตรงที่ผ่านจุด  


Test-GeoI-05 | | (x1, y1) และ (x2, y2) คือ?

Test-GeoI-06 | | (x1, y1) และ มีความชันเท่ากับ m คือ?

Test-GeoI-07 | | (3, − 2) และ (−10, − 2) คือ?

Test-GeoI-08 | | (−1,3) และ (4, − 9) คือ?

Test-GeoI-09 | | (−1,3) และ (4, − 9) คือ?



“ไม่จำเป็นต้องเดิน เร็ว เหมือนใครๆ เพียงแต่เรา เดินทุกๆวัน อย่างมั่นคง”.     @เส้นทางสายกาแฟ ||:|| เตรียมความพร้อมสอบ



:    ณิร์ 

“ครูป้   

กลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ โรงเรียนสุรนารีวิทยา 

สำหรับนักเรียน-โรงเรียนสุรนารีวิทยา


หน้าที่|:|| 
26
มัธยมศึกษาปีที่ 4 :| ตะลุยโจทย์

 จงหาสมการเส้นตรงที่ผ่านจุด  


 ความชันของเส้นตรง   


 ความชันของเส้นตรง   


 ความชันของเส้นตรง   


 ความชันของเส้นตรง   


Test-GeoI-10 | | (0, − 1) และ มีความชันเท่ากับ − 2 คือ?

Test-GeoI-11 | | a x + by + c = 0 คือ?

Test-GeoI-12 | | 2x − 3y + 4 = 0 คือ?

Test-GeoI-13 | | y = k x + c คือ?

Test-GeoI-14 | | y = − 5x + 7 คือ?



“ไม่จำเป็นต้องเดิน เร็ว เหมือนใครๆ เพียงแต่เรา เดินทุกๆวัน อย่างมั่นคง”.     @เส้นทางสายกาแฟ ||:|| เตรียมความพร้อมสอบ



:    ณิร์ 

“ครูป้   

กลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ โรงเรียนสุรนารีวิทยา 

สำหรับนักเรียน-โรงเรียนสุรนารีวิทยา


หน้าที่|:|| 
27
มัธยมศึกษาปีที่ 4 :| ตะลุยโจทย์

 จงวาดเส้นตรงที่มีความชันเท่ากับ   


 เส้นตรงที่ขนานกันจะมีอะไรเท่ากันบ้าง?


 จุด  


 ถ้าเส้นตรง  2  เส้นที่ตั้งฉากกัน แล้วจะได้ว่า ผลคูณของอะไรมีค่าเท่ากับอะไร?


Test-GeoI-15 | | 0 , 2 , − 1 อย่างคร่าวๆตามลำดับ?

Test-GeoI-16 | |

Test-GeoI-17 | | (1,3) , (−2, − 5) และ (0, − 1) อยู่บนเส้นตรงเดียวกันหรือไม่?

Test-GeoI-18 | |



“ไม่จำเป็นต้องเดิน เร็ว เหมือนใครๆ เพียงแต่เรา เดินทุกๆวัน อย่างมั่นคง”.     @เส้นทางสายกาแฟ ||:|| เตรียมความพร้อมสอบ



:    ณิร์ 

“ครูป้   

กลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ โรงเรียนสุรนารีวิทยา 

สำหรับนักเรียน-โรงเรียนสุรนารีวิทยา


หน้าที่|:|| 
28
มัธยมศึกษาปีที่ 4 :| ตะลุยโจทย์

 จงหาสมการเส้นตรงที่ผ่านจุด    


 จงหาจุดตัดของเส้นตรง      


 ถ้ามีจุด      โดยที่    เป็นจุดแบ่งแบบภายใน

ของ    โดยที่      แล้วจะได้ว่า  


 จุดกึ่งกลางของจุด        คือ?


Test-GeoI-19 | | (1, − 2) และ ตั้งฉากกับเส้นตรง −2y = x + 3

Test-GeoI-20 | | 2x + y = 1 และ x − 2y + 3 = 0

Test-GeoI-21 | | P(x1, y1) และ Q(x2, y2) R(x, y)

PQ PR : PQ = m : n x และ y มีค่าเท่าใด?

Test-GeoI-22 | | (3, − 1) และ (5,7)



“ไม่จำเป็นต้องเดิน เร็ว เหมือนใครๆ เพียงแต่เรา เดินทุกๆวัน อย่างมั่นคง”.     @เส้นทางสายกาแฟ ||:|| เตรียมความพร้อมสอบ



:    ณิร์ 

“ครูป้   

กลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ โรงเรียนสุรนารีวิทยา 

สำหรับนักเรียน-โรงเรียนสุรนารีวิทยา


หน้าที่|:|| 
29
มัธยมศึกษาปีที่ 4 :| ตะลุยโจทย์

 จงหาจุด      และ    

ออกเป็น 2  ส่วน  โดยที่      คือ?


 จงหาจุด      และ    

ออกเป็น  3  ส่วนเท่าๆกัน


 จงหาจุดเซนทรอยด์ของสามเหลี่ยมที่เชื่อมระหว่าง    


Test-GeoI-23 | | R(x, y) ซึ่งแบ่งส่วนของเส้นตรงที่เชื่อมจุด P(1,2) Q(5,7)

PQ : QR = 7 : 3

Test-GeoI-24 | | A และ B ซึ่งแบ่งส่วนของเส้นตรงที่เชื่อมจุด P(1,2) Q(5,7)

Test-GeoI-25 | | (1,3) , (−1,5) และ (6,1)



“ไม่จำเป็นต้องเดิน เร็ว เหมือนใครๆ เพียงแต่เรา เดินทุกๆวัน อย่างมั่นคง”.     @เส้นทางสายกาแฟ ||:|| เตรียมความพร้อมสอบ



:    ณิร์ 

“ครูป้   

กลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ โรงเรียนสุรนารีวิทยา 

สำหรับนักเรียน-โรงเรียนสุรนารีวิทยา


หน้าที่|:|| 
30
มัธยมศึกษาปีที่ 4 :| ตะลุยโจทย์

 จงหาภาพฉาย(projection) ของจุด   


 จงหาจุดบนเส้นตรง   


 ระยะห่างระหว่างจุด    คือ? 


Test-GeoI-26 | | (1,3) บนเส้นตรง y = x

Test-GeoI-27 | | y = 2x + 1 ที่อยู่ห่างจากจุด (−1,3) น้อยที่สุด

Test-GeoI-28 | | (x1, y1) และ เส้นตรง a x + by + c = 0



“ไม่จำเป็นต้องเดิน เร็ว เหมือนใครๆ เพียงแต่เรา เดินทุกๆวัน อย่างมั่นคง”.     @เส้นทางสายกาแฟ ||:|| เตรียมความพร้อมสอบ



:    ณิร์ 

“ครูป้   

กลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ โรงเรียนสุรนารีวิทยา 

สำหรับนักเรียน-โรงเรียนสุรนารีวิทยา


หน้าที่|:|| 
31
มัธยมศึกษาปีที่ 4 :| ตะลุยโจทย์

 จงหาระยะห่างระหว่างจุด    คือ? 


 ระยะห่างระหว่างเส้นตรง    คือ?


 


 จงหาระยะทางระหว่างเส้นตรง    คือ?


 


Test-GeoI-29 | | (1, − 2) กับ เส้นตรง 2y = 3x − 5

Test-GeoI-30 | | a x + by + c = 0 กับ a x + by + d = 0

Test-GeoI-31 | | x + 3y = 1 และ 2x − 6y = 8



“ไม่จำเป็นต้องเดิน เร็ว เหมือนใครๆ เพียงแต่เรา เดินทุกๆวัน อย่างมั่นคง”.     @เส้นทางสายกาแฟ ||:|| เตรียมความพร้อมสอบ



:    ณิร์ 

“ครูป้   

กลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ โรงเรียนสุรนารีวิทยา 

สำหรับนักเรียน-โรงเรียนสุรนารีวิทยา


หน้าที่|:|| 
32
มัธยมศึกษาปีที่ 4 :| ตะลุยโจทย์

 จงหาสมการเส้นตรงซึ่งอยู่ระหว่างเส้นตรง   


  เท่าๆกันคือ? 


 สมการเส้นแบ่งครึ่งมุมของเส้นตรง   


  คือ? 


 จงหาสมการเส้นแบ่งครึ่งมุมของเส้นตรง   


  คือ? 


“ทดสอบความรู้ด้วยสมาธิ จากความซื่อสัตย์ อย่างจริงใจ.”       


ด้วยความหวังดี  ครูป้อม สรน [สคส 2568]


Test-GeoI-32 | | 3x − 4y + 1 = 0 และ

3x − 4y − 11 = 0

Test-GeoI-33 | | a x + by + c = 0 และ

d x + ey + f = 0

Test-GeoI-34 | | 3x + 4y = 0 และ

12x − 5y = − 1



“ไม่จำเป็นต้องเดิน เร็ว เหมือนใครๆ เพียงแต่เรา เดินทุกๆวัน อย่างมั่นคง”.     @เส้นทางสายกาแฟ ||:|| เตรียมความพร้อมสอบ



:    ณิร์ 

“ครูป้   

กลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ โรงเรียนสุรนารีวิทยา 

สำหรับนักเรียน-โรงเรียนสุรนารีวิทยา


หน้าที่|:|| 
33
มัธยมศึกษาปีที่ 4 :| ตะลุยโจทย์

ชุดที่ 02 || เรื่อง เรขาคณิตวิเคราะห์ : เป็นปัญหาเพื่อใช้ทดสอบความรู้ที่คงทน เหมาะสำหรับเตรียม

ความพร้อมสอบเข้ามหาวิทยาลัย (ภายในเวลา 60 นาที)


==================================================================


Problem 01  จงหาระยะระหว่างจุดกับเส้นตรงที่กำหนดให้ต่อไปนี้ 
1. จุด  (−2, 1) กับ เส้นตรง 𝑥 − 𝑦 + 1 = 0 
2. จุด (−3, −5) กับ เส้นตรง 𝑦 = 0 

Problem 02  วงกลมวงหนึ่งมีจดุศนูย์กลางอยู่ที่  (2,−1)  และมีเส้นตรง  𝑥+𝑦−4 = 0  เป็นเส้นสัมผัส  จงหา
รัศมีของ วงกลมวงนี้ 

Problem 03  จงหาสมการกราฟเส้นตรง ที่ตั้งฉากกับเส้นตรง 12𝑥 + 5𝑦 − 3 = 0 และอยู่ห่างจากจุด 
(−1, −1)  เป็นระยะทาง 3 หน่วย



“ไม่จำเป็นต้องเดิน เร็ว เหมือนใครๆ เพียงแต่เรา เดินทุกๆวัน อย่างมั่นคง”.     @เส้นทางสายกาแฟ ||:|| เตรียมความพร้อมสอบ



:    ณิร์ 

“ครูป้   

กลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ โรงเรียนสุรนารีวิทยา 

สำหรับนักเรียน-โรงเรียนสุรนารีวิทยา


หน้าที่|:|| 
34
มัธยมศึกษาปีที่ 4 :| ตะลุยโจทย์

Problem 04  สามเหลี่ยม ABC  มีจุด A(3, 4) , B(0, −2) , C(3, 1) จงหาความยาวของส่วนสูง ที่ลากจาก A 
ไปยังฐาน BC

Problem 05  จุด 𝐴(−3, 1) 𝐵(1, 5)  𝐶(8, 3) และ 𝐷(2, −3) เป็นจุดยอดของรูปสี่เหลี่ยม 𝐴𝐵𝐶𝐷  
ข้อใดต่อไปนี้ผิด  [PAT 1 (มี.ค. 53)/9] 

1. ด้าน 𝐴𝐵 ขนานกับด้าน 𝐷𝐶 

2.  ผลบวกความยาวของด้าน 𝐴𝐵 กับ 𝐷𝐶 เท่ากับ  หน่วย

3.  ระยะตั้งฉากจากจุด 𝐴 ไปยังเส้นตรงที่ผ่านจุด 𝐶 และจุด 𝐷 มีค่าเท่ากับ  
 หน่วย 

4.  ระยะตั้งฉากจากจุด 𝐵 ไปยังเส้นตรงที่ผ่านจุด 𝐶 และจุด 𝐷 มีค่าเท่ากับ  
 
หน่วย 

Problem 06  กำหนดให้  M(𝑎,𝑏)  เป็นจุดกึ่งกลางของเส้นตรงที่เชื่อมจุดตัดระหว่างกราฟ  𝑥𝑦 = 6  กับเส้น
ตรง  𝑥−𝑦−1 = 0  จงหาระยะระหว่าง M  กับเส้นตรง 6𝑥−8𝑦+13 = 0  [PAT1(ธ.ค.54)/30*] 

10 2
9 2
2
9
2



“ไม่จำเป็นต้องเดิน เร็ว เหมือนใครๆ เพียงแต่เรา เดินทุกๆวัน อย่างมั่นคง”.     @เส้นทางสายกาแฟ ||:|| เตรียมความพร้อมสอบ



:    ณิร์ 

“ครูป้   

กลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ โรงเรียนสุรนารีวิทยา 

สำหรับนักเรียน-โรงเรียนสุรนารีวิทยา


หน้าที่|:|| 
35
มัธยมศึกษาปีที่ 4 :| ตะลุยโจทย์

Problem 07  ให้ 𝐴 เป็นจุดตัดของเส้นตรง   𝑥−3𝑦+1=0  และ   2𝑥+5𝑦−9=0   ถ้าเส้นตรง   L  มีความชัน
เท่ากับ  𝑚  เมื่อ 𝑚 < 0   มีระยะห่างระหว่างจุดกำเนิด (0, 0) เท่ากับ  𝑘 หน่วย  โดยที่ 𝑘2 + 2𝑚 = 1 และผ่านจุด 
𝐴  แล้วสมการ ของเส้นตรง   L   ตรงกับข้อใดต่อไปนี้   [PAT1(เม.ย.57)/10] 

1. 2𝑥+𝑦−5 = 0 
2. 3𝑥+𝑦−7 = 0 
3. 𝑥+2𝑦−4 = 0 
4. 𝑥+3𝑦−5 = 0 

Problem 08  จงหาระยะห่างระหว่างเส้นตรงตอ่ไปนี้ 
1.  12𝑥+5𝑦−32 = 0 และ 12𝑥+5𝑦+33 = 0 
2.  4𝑥−3𝑦−1 = 0  และ  6𝑦−8𝑥 = 2 
3. 𝑥−𝑦 = 2 และ 𝑦−𝑥 = 3 
4. 𝑦 = −1 และ 𝑦 = 5 

Problem 09  จงหาสมการเส้นตรงที่อยู่ห่างจากเส้นตรง เป็นระยะทาง 3 หน่วย y = 3x − 2



“ไม่จำเป็นต้องเดิน เร็ว เหมือนใครๆ เพียงแต่เรา เดินทุกๆวัน อย่างมั่นคง”.     @เส้นทางสายกาแฟ ||:|| เตรียมความพร้อมสอบ



:    ณิร์ 

“ครูป้   

กลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ โรงเรียนสุรนารีวิทยา 

สำหรับนักเรียน-โรงเรียนสุรนารีวิทยา
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Problem 10  จงหาส่วนสูงของสี่เหลี่ยมคางหมู ABCD  เมื่อกำหนดพิกัด  A(1, 4) , B(7, 4) , C(3, −2) , 
D(−1, 1) 

Problem 11  กำหนดให้  𝐿1 เป็นเส้นตรงผ่านจุด (−2,−4)   มีความชันเป็นจำนวนเต็มบวกและตัดแกน 𝑋  

และแกน  𝑌  ที่จุด 𝐴 และจุด  𝐵  ตามลำดับ   โดยผลบวกของระยะตัดแกน  𝑋  และระยะตัดแกน  𝑌  เท่ากับ 3  
หน่วย   ให้  𝐿2 เป็นเส้นตรงที่ ขนานกับเส้นตรง  𝐿1  และผ่านจุด  (0,−13)   ถ้า  𝐶  เป็นจุด บนเส้นตรง  𝐿2 
โดยที่   𝐶𝐴 = 𝐶𝐵 แล้ว   พื้นที่ของรูปสามเหลี่ยม  𝐴𝐵𝐶  เท่ากับกี่ตารางหน่วย [PAT1(พ.ย.57)/17] 
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